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donde en esta sucesión de igualdades puede ocurrir eventualmente σ(j′l) =
ir2 + 1, p.a l. Ver que

(ij′1 ij′2 ij′3 · · · ij′m+1
) ∈ SnJ(1)

no tiene mayor dificultad. En el caso m = 1, se puede suponer ij′1 < ij′2 y
por las condiciones que definen a Ar se tiene

(ij′1 ij′2) = sij1
sij1+1 · · · sij′1+(j′2−j′1−1)

· · · sij1+1sij1
∈ SnJ

Un argumento inductivo sirve para mostrar demostrar (1). Lo importante es
ver que la factorización de σ como ciclos disyuntos induce una factorización
con elementos de J , que es justamente lo que se queŕıa demostrar.

Si {Ai}k
i=1 es una partición de A, sean i1, i2, . . . , im los indices tales que

|Aij | > 1. Si σi ∈ SAj entonces σ = σ1×σ2×· · ·×σk esta factorizada como
producto de ciclos disyuntos, que al ser factorizados como transposiciones
–las σij – y estas a su vez como producto de generadores canónicos de Sn

muestran que el grupo de Young asociado a la partición dada es un grupo
parabólico. Este trabajo resulta ser semejante al que h́ıce arriba.

5. Para probar este hecho hagamos inducción sobre "(u)− "(v). Para w0 < w1

notemos

E[w0, w1] = {x ∈ [w0, w1] : "(x) es par}
O[w0, w1] = {x ∈ [w0, w1] : "(x) es impar}

Si "(v) − "(u) = 1, entonces [u, v] = {u, v} y ya que "(u) = "(v) + 1,
claramente en [u, v] la cantidad de elementos de rango par es igual a la
cantidad de elementos de rango impar. Supongamos la afirmación válida
cuando "(v) − "(u) < k + 1. Si "(v) − "(u) = k + 1, sea v = s1s2 · · · sn

una expresión irreducible para v. Existen 1 ≤ j1 < j2 < · · · < jm ≤ n t.q
u = sj1sj2 · · · sjm .

Si j1 = 1 por hipótesis de inducción en [s1u, s1v] hay tantos elementos de
rango par como elementos de rango impar. La propiedad de la subpalabra
permite afirmar que

E[u, v] = s1O[s1u, s1v] % E[s1u, s1v]
O[u, v] = s1E[s1u, s1v] %O[s1u, s1v]

Es claro que ni la cardinalidad de O[s1u, s1v] ni la de E[s1u, s1v] se altera
por multiplicación a izquierda por s1 justamente por la propiedad de la
subpalabra. Si j1 > 1 por hipótesis de inducción en [u, s1v] hay tantos
elementos de rango par como elementos de rango impar. La propiedad de
la subpalabra permite afirmar que

E[u, v] = s1O[u, s1v] % E[u, s1v]
O[u, v] = s1E[u, s1v] %O[u, s1v]

En cualquier caso |E[u, v]| = |O[u, v]|.
6. (a) Como I ∩J ⊂ I & I ∩J ⊂ J , claramente WI∩J ⊂ WI & WI∩J ⊂ WJ y

por lo tanto WI∩J ⊂ WI∩WJ . Si w ∈ WI∩WJ , sean s1 · · · sn y s′1 · · · s′n
expresiones irreducibles para w, donde si ∈ I & s′i ∈ J . Sabemos que
{s1, s2, . . . , sn} = {s′1, s′2, . . . , s′n} ⊂ J , aśı es que de hecho si ∈ I ∩ J ,
y aśı w ∈ WI∩J .

(b) Dado que I∪J ⊂ 〈WI∪WJ〉, tenemos que WI∪J ⊂ 〈WI∪WJ〉. Además
WI ,WJ ⊂ WI∪J , luego WI∪WJ ⊂ WI∪J , de donde 〈WI∪WJ〉 ⊂ WI∪J .

(c) Obviamente I = J ⇒ WI = WJ . Reciprocamente si WI = WJ , dado
s ∈ I se tiene que s ∈ WI , luego s ∈ WJ . Una expresión reducida para


