3. Pruebe que los subgrupos parabdlicos de el sistema de Coxeer (Sy, {s1, ..., Sn—1})
son subgrupos de Young del grupo simétrico S,. En la otra direccion,
pruebe que cada subgrupo de Young de S, es un subgrupo parabdlico para
alguna escogencia de los generadores.

Sea J = {81,.., 85,y Sips--»Sn—1}. Entonces (S,)s es el subgrupo de
Young asociado a la particion A = {1,...,i; —1}U{i; }U...U{ix+1,...,n}.
Sea Dj = {si,_,41,...,5i,-1}, entonces ya que para k # j, cada elemen-
to de Dy conmuta con cada elemento de D;, entonces cada elemento de
(S,)s puede escribirse de manera dinica cémo un elemento de S4.

Por otro lado, sea A = {j1,..., Jk} U {Jkt1s s Jst U oo U{Ji41, ey Jn } una
particién de [n]. Entonces los elementos {(j;, j;+1)} forman un sistema de
generadores de Coxeter, pues forman un camino que conecta todos los
vertices del grafo completo K, y entonces el ejercico (7) de la tarea 1
aplica. Claramente en este sistema de generadores el subgrupo de Young
Sa corresponde al subgrupo parabdlico (S,,)s con

J = {(jlaj2)7 seey (.jk—lvjk:)a (jk:-‘rlajk:-‘rQ)a neey (.js—17js)7 (js+1ajs+2)7 neey (.]n—l7jn)}



